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TEZISTE | PAPUS GULDENOVE TEOREME

Teziste tela je tacka kroz koju uvek prolazi napadna linija sile tezine bez obzira na poloza;j
tela. TeZina je rezultanta svih sila teZine pojedinih delova materijalnog tela.

Postoji vise metoda za odredivanje tezZidta: analiticki, graficki, eksperimentalne metode

Odredivanje polozaja tezista homogenih ravnih figura i linija.
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Koordinate teziSta homogenih povrsina
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Papus Guldinova teoreme

Ay = @ly. = 2Ly, 5: Vo = @Ay, = 21y, 5
Gde je ¢ u radijanima, a a u stepenima
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Primer 3.1
Za prikazanu krivu liniju kada je R=10 cm.
A yt o 1. Odrediti koordinate tezista krive linije za date
g koordinatne ose xOy
) % 2. Obrtnu povrsinu koja nastaje obrtanjem oko
> & ose za pun krug.
; _2r] 3. Obrtnu povrsinu koja nastaje obrtanjem oko
" n ose za 180°.
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2. Obrtna povrSina koja nastaje obrtanjem oko & ose za pun krug.
Ugao rotacije za pun krug je ¢=2= rad
n. =Y.+ R =25607R = 25.607 udaljenost tezista od & ose

As = pLn, = 2m - 95.38 - 25.607 = 15 346.024 cm?

3. Obrtnu povrsinu koja nastaje obrtanjem oko n ose za 180°.
Ugao rotacije za polovinu kruga je ¢=n rad
¢ = x.+ 2R = 0.5441R + 2R = 2.54R = 25.4 udaljenost teZidta od n ose

Zaa=180°=m A, = L&, = 2mLE, % =1-95.38-25.4 = 7610.98 cm2
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Primer 3.2
Za ravnu povrs datu na slici, R=1cm,
1. Odrediti koordinate teziSta ravne povrsi za date koordinatne ose x iy
2. Obrtnu zapreminu koja nastaje obrtanjem oko & ose za pun krug.
3. Obrtnu zapreminu koja nastaje obrtanjem oko n ose za 90°.
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Ovu povrSinu treba rasclaniti na poznate povrsine, i definisati povrsine i koordinate
njihovih tezista.
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A=8R2+%+R2n—%—¥=%(32+2n+4n—2—n)=¥R2 = 11.427R?

A=8+157+3.141—0.5—0.785 = 11.427 cm?
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1. Koordinate teZista za date ose x iy
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2. Obrtna zapremina koja nastaje obrtanjem oko & ose za pun krug.
Ugao rotacije za pun krug je ¢=2= rad
N =Y. + 2R = —0.0488 + 2R = 1.9512R = 1.951cm udaljenost tezista od & ose

Ve = pAn, = 2mAn, = 21 - 11.427 - 1.951 = 140.09 cm?

3. Obrtna zapremina koja nastaje obrtanjem oko n ose za 90°.
Ugao rotacije ¢=mr/2=90° rad
¢ = x.+ 2R = 2.425R + 2R = 4.425R = 4.425cm udaljenost teziSta od n ose

V) = QA§, = 2mA¢, — =+ 11.427 - 4425 = 79.426 cm’®
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Primer 3.3
Za ravnu povrs datu na slici, R=1cm,
1. Odrediti koordinate teZidta ravne povrsi za date koordinatne ose x iy
2. Obrtnu zapreminu koja nastaje obrtanjem oko m ose za pun krug.
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Ako se pogleda slika uoava se simetrija , pa je osa y osa geometrijske simetrije, to je i osa
materijalne simetrije jer je povrdina homogena.
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Povrsinu izdeliti na manje povrsi za koje su poznate koordinate tezista i povrSine.
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4y =22 =R2=16cm?, G (o;z?R) = (0;0.666R) = (0;2.666)
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Koordinate tezista: x, = 0, y. = —0.691cm
Obrtna zapremina:

V, = @AS, = 2mA¢. = 2n- (7 — m)R?-3R =2m-61.735-3 = 1163.677 cm?
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